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E Estudo das funcoes

Um pouco da historia

O conceito de funcao, presente nos mais diversos ramos da ciéncia, teve
sua origem na tentativa de fildsofos e cientistas em compreender a
realidade e encontrar métodos que permitissem estudar e descrever os
fendmenos naturais. Ao longo da Histéria varios matematicos
contribuiram para que se chegasse ao conceito atual de funcao.
Ao matematico alemao Leibniz (1646-1716) atribui-se a denominacao
fungao que usamos hoje. \magem : Christoph Bernhard
* A representagdo de uma fungdo pela notagdo f(x) (I&-se: f de X) foi  [iese 1700 tormogAmon:
atribuida ao matematico suico Euler (1707-1783), no século XVII. orcryuseum, Braunschwelg /
e O Matematico alemao Dirichlet (1805-1859) escreveu uma primeira
definicao de funcao muito semelhante aguela que usamos atualmente.
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A nocao intuitiva de funcao

Situacdo 1 A

Joao vai escolher um plano de saude entre duas opcoes: A e B.
Veja as condicdes dos planos:
Plano A: cobra um valor fixo mensal de RS 140,00 e RS 20,00

por consulta num certo periodo. | - _O’
Plano B: cobra um valor fixo mensal de RS 110,00 e RS 25,00 a =
por consulta num certo periodo. =

Dependendo da necessidade, Joao fara 5, 6 ou 7 consultas. Qual o plano mais econémico para
ele em cada situacao?

Observe que o gasto total de cada plano é dado em fun¢ao do nimero de consultas dentro
do periodo preestabelecido.
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Situacao 2

Em Teresina, de acordo com valores em vigor, um motorista de taxi cobra RS 4,32 de
bandeirada (comum) mais RS 2,10 por quildmetro rodado (comum). Sabendo que o
preco a pagar € dado em fung¢ao do numero de quilometros rodados, calcule o preco a
ser pago por uma corrida em que se percorreu 22 quilometros?

Valon = 439+ 10 42
Uali = 50,58 pwowo
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Situacao 3
O diagrama a seguir considera a quantidade de litros de gasolina e os seus respectivos precos a
pagar em um posto de combustivel na cidade de Teresina:

Quantidade Preco

de litros () apagarRs) O Preco a pagar é dado em fungao da quantidade de litros que
se coloca no tanque, ou seja o preco depende do numero de
; \\ litros comprados.
3 Agora, responda:
a) Qual é o preco de 10 litros de gasolina? A Rﬂl) 55 / 10
: b) Quantos litros de gasolina podem ser comprados com
07 R$ 43,812 |2 |/

preco a pagar (p) = RS 3,27 vezes o numero de litros (x) comprados
p = 3,27.x (lei da func¢do ou férmula matematica da func3o)
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Situacao 4
A tabela a seguir relaciona a medida do lado de um terreno quadrado (f), em metros, e o seu

perimetro (P), também em metros. Medida | Perimetro (P)
Observe que o perimetro do quadrado é dado em fungdo da medida [ FEEE () -
4

do seu lado, isto €, o perimetro depende da medida do lado. A cada
valor dado para a medida do lado corresponde um unico valor para

1

o perimetro. 2 8
* perimetro (P) = 4 vezes a medida do lado (¢) ou { 2,5 10
°P 3 12

Como o perimetro depende da medida do lado, ele é a yariavel 41 16,4
dependente, a medida do lado é a chamada varidvel independente. :

Agora, responda: ’ Al
a) Qual o perimetro de um terreno quadrado cuja medida do lado é 3,5 m?
b) Qual a medida do lado do terreno quadrado cujo perimetro é de 22 m?
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Situacao 5

Uma maneira util de interpretar uma funcao é considera-la como uma maquina, onde 0s
numeros que entram nessa maguina sao processados ou calculados. Os numeros que saem da
maquina sao dados em fung¢ao dos numeros que entram. Observe a seguir uma “maquina” de
dobrar numeros.

®®@<%

Maquina
de dobrar

Representando o numero de saida n e o numero de entrada x, temos:
n = 2.x (formula matematica da funcao)

Agora, invente uma “maquina de triplicar e somar 1”, baseada no exemplo acima, e escreva a
formula matematica dessa funcao. R " = ) (o)
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A nocao de funcao por meio de conjuntos

1) Observe os conjuntos A e B relacionados da seguinte forma: em A estdo os numeros inteiros e
em B, outros.
Devemos associar cada elemento de A ao seu triploem B

Note que:
- todos os elementos de A tém correspondente em B;

- a cada elemento de A corresponde um unico elemento de B.

Nesse caso, temos uma fung¢ao de A em B, expressa pela féormula y = 3x.

T T i N
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A nocao de funcao por meio de conjuntos

2) Dados A ={0, 4} e B ={2, 3, 5}, relacionamos A e B da seguinte forma: cada elemento de A é
menor do que um elemento de B:

Nesse caso, nao temos uma fung¢ao de A em B, pois ao elemento O de A correspondem trés
elementos de B, e nao apenas um unico elemento de B.
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A nocao de funcao por meio de conjuntos

3)DadosA={-4,-2,0,2,4}eB={0, 2, 4, 6, 8}, associamos os elementos de A aos elementos de
igual valor em B.

A B

Observe que ha elementos em A que nao tém correspondente em B. Nesse caso, nao temos
uma func¢ao de A em B.
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Definicao e notacao

Dados dois conjuntos nao vazios, A e B, uma funcao de A em B é uma relacao que indica como
associar cada elemento x do conjunto A a um unico elemento y do conjunto B.

Usamos a seguinte notacao:

X

f )

f:A->B

“A cada x de A corresponde um unico f(x) de B, levado pela fung¢ao f.”




